Áõôüìáôá êáé ÔõðéêÝò ÃñáììáôéêÝò

1ç óåéñÜ áóêÞóåùí ÓôÜèçò ÆÜœïò

1. ÁðïäåSSîôå ìå åðáãùãÞ: n∑ i=0 i^3 =

(_n∑ i=0 i )_2

2. ÿóôù a, b öõóéêïSS áñéèìïSS êáé Ýóôù max(a, b) ï ìÝãéóôïò åî áõôþí.

Éóœõñéóìüò: [P (n) :] n = max(a, b) =⇒ (a = n ∧ b = n) Áðüäåéîç ìå åðáãùãÞ • P (0) : 0 = max(a, b) =⇒ a = 0 ∧ b = 0, ðñïöáíþò • P (n) =⇒ P (n + 1)

Ç õðüèåóç åSSíáé n = max(a, b). ÏñSSæïõìå a^′ = a − 1, b^′ = b − 1. Ðñïöáíþò, max(a^′, b^′) = n − 1.

Œñçóéìïðïéþíôáò ôçí åðáãùãéêÞ õðüèåóç: a^′ = n − 1 ∧ b^′ = n − 1. Œñçóéìïðïéþíôáò ôïí ïñéóìü ôùí a^′, b^′ ðñïêýðôåé a = n ∧ b = n, ï.å.ä.

Ðïý åSSíáé ôï ëÜèïò óôçí ðáñáðÜíù áðüäåéîç;

3. Ïé óõìâïëïáêïëïõèSSåò ìå éóïññïðçìÝíåò ðáñåíèÝóåéò ìðïñïýí íá ïñéóôïýí ìå äýï ôñüðïõò:

ÌSSá óõìâïëïóåéñÜ w ∈ {(, )}^∗ åSSíáé éóïññïðçìÝíç áíí: (á) 1) w Ýœåé SSóï ðëÞèïò ń(ż êáé ń)ż 2) êÜèå ðñüèåìá ôçò w Ýœåé ôïõëÜœéóôïí ôüóá ń(ż üóá ń)ż (â) 1) ç ε åSSíáé éóïññïðçìÝíç 2) áí ç w åSSíáé éóïññïðçìÝíç, ôüôå åSSíáé êáé ç (w) 3) áí ïé w, x éóïññïðçìÝíåò ôüôå åSSíáé êáé ç wx 4) ôSSðïôå Üëëï äåí åSSíáé éóïññïðçìÝíç óõìâïëïóåéñÜ ÁðïäåSSîôå ìå åðáãùãÞ üôé ïé ïñéóìïSS (á) êáé (â) ïñSSæïõí ôçí SSäéá êëÜóç óõìâïëïóåéñþí.

4. ÄåSSîôå üôé ôï áêüëïõèï åSSíáé ìSSá óœÝóç éóïäõíáìSSáò êáé äþóôå ôéò êëÜóåéò éóïäõíáìSSáò:

R åSSíáé ìSSá óœÝóç ìå áíèñþðïõò ïñéóìÝíç ìå p R q áíí ïé p êáé q Ýœïõí ãåííçèåSS ôçí SSäéá þñá ôçò SSäéáò ìÝñáò ôïõ SSäéïõ Ýôïõò.

5. ÂñåSSôå ôï ìåôáâáôéêü êëåSSóéìï, ôï áíáêëáóôéêü êáé ìåôáâáôéêü êëåSSóéìï êáé ôï óõììåôñéêü êëåSSóéìï ôçò óœÝóçò {(a, b), (b, c), (c, d), (f, d)}

6. ÁðïäåSSîôå üôé ôï óýíïëï üëùí ôùí áêåñáSSùí åSSíáé áñéèìÞóéìá Üðåéñï.

7. ÁðïäåSSîôå üôé ôï óýíïëï üëùí ôùí äéáôåôáãìÝíùí æåõãþí áðü öõóéêïýò áñéèìïýò åSSíáé áñéèìÞóéìá Üðåéñï.