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¢óêçóç 1: �Ýöõñåò êáé Óçìåßá ÊïðÞò óå �ñáììéêü ×ñüíï

¸ó�ù G(V;E) Ýíá áðëü óõíåê�éêü ìç-êá�åõèõíüìåíï ãñÜöçìá. Ìéá áêìÞ e �ïõ G áðï�åëåß

ãÝöõñá áí �ï õðïãñÜöçìá �ïõ G ðïõ ðñïêýð�åé áðü �çí áöáßñåóç �çò e åßíáé ìç óõíåê�éêü (Þ

éóïäýíáìá, áí ç e äåí áíÞêåé óå êÜðïéï êýêëï �ïõ G). Ìéá êïñõöÞ v �ïõ G áðï�åëåß óçìåßï

êïðÞò áí �ï õðïãñÜöçìá �ïõ G ðïõ ðñïêýð�åé áðü �çí áöáßñåóç �çò v êáé üëùí �ùí áêìþí ðïõ

ðñïóðßð�ïõí óå áõ�Þ åßíáé ìç óõíåê�éêü.

Íá äéá�õðþóå�å áëãüñéèìï ãñáììéêïý ÷ñüíïõ ðïõ õðïëïãßæåé üëåò �éò ãÝöõñåò êáé üëá �á óç-

ìåßá êïðÞò åíüò áðëïý óõíåê�éêïý ìç êá�åõèõíüìåíïõ ãñáöÞìá�ïò G(V;E) ðïõ áíáðáñßó�á�áé

ìå ëßó�á ãåé�íßáóçò. Íá áé�éïëïãÞóå�å ðñïóåê�éêÜ �çí ïñèü�ç�á �ïõ áëãïñßèìïõ óáò.

Õðüäåéîç: Èá óáò âïçèÞóåé íá ìåëå�Þóå�å áõ�Þ �çí Üóêçóç ðáñÜëëçëá ìå �éò áí�ßó�ïé÷åò áóêÞ-

óåéò 22-2 �ïõ CLRS êáé 3.31 �ïõ DPV.

¢óêçóç 2: Ìéá ÓõíÜñ�çóç Êüó�ïõò óå Êá�åõèõíüìåíá �ñáöÞìá�á (DPV 3.25)

Èåùñïýìå Ýíá êá�åõèõíüìåíï ãñÜöçìá G(V;E) ó�ï ïðïßï êÜèå êïñõöÞ u 2 V Ý÷åé ìßá èå�éêÞ

�éìÞ p(u) 2 IN. Ôï êüó�ïò 
(u) êÜèå êïñõöÞò u 2 V åßíáé ç �éìÞ �çò öèçíü�åñçò êïñõöÞò

ðïõ åßíáé ðñïóðåëÜóéìç áðü �ç u (óõìðåñéëáìâáíïìÝíçò êáé �çò ßäéáò �çò u). Íá äéá�õðþóå�å

áëãüñéèìï ãñáììéêïý ÷ñüíïõ ðïõ õðïëïãßæåé �ï êüó�ïò 
(u) ãéá üëåò �éò êïñõöÝò u 2 V . Íá

áé�éïëïãÞóå�å �çí ïñèü�ç�á �ùí áëãïñßèìùí ó�á (á) êáé (â).

(á) Íá äéá�õðþóå�å áëãüñéèìï ãñáììéêïý ÷ñüíïõ ãéá �çí ðåñßð�ùóç ðïõ �ï G åßíáé Ýíá Êá�åõ-

èõíüìåíï Áêõêëéêü �ñÜöçìá (DAG).

(â) Íá ãåíéêåýóå�å �ïí áëãüñéèìï �ïõ (á) þó�å íá åöáñìüæå�áé óå êÜèå êá�åõèõíüìåíï ãñÜöçìá

G. Ìðïñåß�å íá ÷ñçóéìïðïéÞóå�å ü�é ïé éó÷õñÜ óõíåê�éêÝò óõíéó�þóåò åíüò êá�åõèõíüìåíïõ

ãñáöÞìá�ïò G ìðïñïýí íá õðïëïãéó�ïýí óå ãñáììéêü ÷ñüíï (äåß�å ðùò ó�éò åíü�ç�åò DPV 3.4

êáé CLRS 22.5).

¢óêçóç 3: ÁíÜëõóç ÁóöÜëåéáò (KT 3.11)
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¢óêçóç 4: Ôï Óýíïëï �ùí Óõíäå�éêþí ÄÝí�ñùí (ÊÔ 4.27 êáé KT 4.28)

Èåùñïýìå Ýíá óõíåê�éêü ìç êá�åõèõíüìåíï ãñÜöçìá G(V;E) ìå n êïñõöÝò êáé m áêìÝò.
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(â) Ó÷çìá�ßæïõìå ãñÜöçìá H ðïõ êÜèå êïñõöÞ �ïõ áí�éó�ïé÷åß óå Ýíá äéáöïñå�éêü óõíäå�éêü
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âïçèÞóåé �ï (â).

¢óêçóç 5: Äéá÷ùñéóìüò �ñáöÞìá�ïò

¸ó�ù óõíåê�éêü ìç êá�åõèõíüìåíï ãñÜöçìáG(V;E;w), üðïõ êÜèå áêìÞ e Ý÷åé âÜñïò w(e) > 0.

�éá êÜèå æåõãÜñé êïñõöþí u; v 2 V , óõìâïëßæïõìå ìå d(u; v) �çí áðüó�áóç ìå�áîý �ùí u êáé v

ó�ï G. ÄçëáäÞ, d(u; v) åßíáé �ï ìÞêïò �ïõ óõí�ïìü�åñïõ u � v ìïíïðá�éïý ó�ï G (�á ìÞêç �ùí

ìïíïðá�éþí õðïëïãßæïí�áé ëáìâÜíïí�áò õðüøç �á âÜñç w �ùí áêìþí).

(á) ¸ó�ù T Ýíá ÅëÜ÷éó�ï Óõíäå�éêü ÄÝí�ñï �ïõG. Íá äåßîå�å ü�é ãéá êÜèå áêìÞ e = fu; vg 2 T ,
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áíáëõ�éêÜ �çí ïñèü�ç�á êáé �çí õðïëïãéó�éêÞ ðïëõðëïêü�ç�á �ïõ áëãïñßèìïõ óáò. Õðüäåéîç: Äåí

åßíáé áðáñáß�ç�ï íá õðïëïãßóå�å áðïó�Üóåéò êïñõöþí ó�ï G!
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